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第Ⅰ卷（选择题   共50分）

一、选择题(本大题共1[image: image35.png]R E T 2005 @R = AP RRE
RWEA:  FHA T




0小题,每小题5分,共50分,在每小题给出的四个选项中,只有一项是符合题目要求的)

1.设集合A[image: image2.png]h 22 22 BLR (ZXXK.COM)




={x|-2<x<3},B={x|x≤1或x≥4}.若全集U=R,则A∩CUB=
(   )

A.{x|1<x≤3}    B.{x|1<x<3}    C.{x|1≤x<3}   D.{x|x≤1或x≥3}[image: image3.png]h 22 22 BLR (ZXXK.COM)





2.若z=1-i(i为虚数单位),则z(z-1)等于
(   )

A.-1-i         B.-1+i          C.2i         D.-2i

3.下列函数f(x)中,满足“对定义域内的任意一个x都有f(-x)+f(x)=0,且在区间(0,+∞)上恒有
f '(x)>0”的是
(  [image: image4.png]h 22 22 BLR (ZXXK.COM)




 )

A.f(x)=eq \f(1,x)       B.f(x)=x²        C.f(x)=x3        D.f(x)=ex
4.设函数f(x)=eq \f(1,3)x-lnx(x>0),则y=f(x)
(   )
A在区间(eq \f(1,e),1),(1,e)内均有零点；

B在区间(eq \f(1,e),1),(1,e)内均无零点；

C在区间(eq \f(1,e),1)内有零点,在区间(1,e)内无零点；

D在区间(eq \f(1,e),1)内无零点,在区间(1,e)内有零点.
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6.若函数f(x)与函数g(x)=2x互为反函数,且f(a)+f(b)=4,则eq \f(1,a)+eq \f(1,b)的最小值为
(   )

A.1           B.eq \f(1,2)            C.eq \f(1,3) [image: image6.png]h 22 22 BLR (ZXXK.COM)




         D.eq \f(1,4)[image: image7.png]h 22 22 BLR (ZXXK.COM)





7.给出如下性质：①最小正周期为(；②图象关于直线x=eq \f((,3)对称；③在(-eq \f((,6),eq \f((,3))上是增函数.则同时具有上述性质的一个函数是
(   )

A.y=sin(eq \f(x,2)+eq \f((,6))   B.y=cos(eq \f(x,2)-eq \f((,6))    C. y=sin(2x-eq \f((,6))  D.y=cos(2x+eq \f((,3))

8.已知x,y满足eq \b\lc\{(\a\al(x+y-4≥0,x+2y-7≤0,ax-y-2≤0)),且x²+y²的最小值为8[image: image8.png]h 22 22 BLR (ZXXK.COM)




,则正实数a的取值范围是
(   )

A.(0,5]            B.[2,5]         C.[3,+∞)         D.(0,2]

9.已知a是实数,则函数f(x)=eq \f(1,|a·2x+1|)-2的图象不可能是
(   )
[image: image9.png]


 

  A                 B              C                D

10.[image: image10.png]h 22 22 BLR (ZXXK.COM)




一次研究性课常上,老师给出了函数f(x)=eq \f(x,1+|x|)(x(R),三位同学甲、乙、丙在研究此函数时分别给出命题：

①函数f(x)的值域为(-1,1)；

②若x1≠x2,则一定有f(x1)≠f(x2)
③若规定f1(x)= f(x), fn(x)=f(fn-1(x)),则fn(x)=eq \f(x,1+n|x|)对任意的n(N*恒成立.

你认为上述三个[image: image11.png]h 22 22 BLR (ZXXK.COM)




命题中正确的个数是
(   )[来源:学科网ZXXK]
A.0个          B.1个       C.2个      D.3个

第Ⅱ卷（非选择题   共100分）

二、填空题(本大题共5个小题,每小题4分,共20分) 

[image: image12.png]K =023 RO N_

2 HHERS [ oo

13 EMAABC BT KB AR ) MR AR

1438 040 RIZSDRAAIN ab.e, 4477 BOERH P MEPEEN nfl) 2o S MR
4. MEE s-4BC BN EREIRA RN 51, %, %, S IEER N I8 S48 H9IFIR
H 7 =

15 ESTE (0 AR

FLAT 2 RFY S T Shm




三、解答题：(本大题共6个小题,共80分,解答时要求写出必要的文字说明或推演步骤. 请按照题目顺序在第Ⅱ卷各个题目的答题区域内作答.)

16.(本小题满分13分)

已知在等差数列{an}中,a1=2,a4=11,在等比数列{bn}中,b1=eq \f(a3,2),b4=a11,

(Ⅰ)求等比数列{bn}的通项公式bn；

(Ⅱ)求证数列{bn+1}不可能是等比数列.
17.(本小题满分13分)

已知函数f(x)=eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(x²+4x+1，   (x([-4,0]),Asin((x+()，( x((0,\f(5(,3)]))))(其中|(|<eq \f((,2))在区间(0,eq \f(5(,3)]上的图象如下图所示,则：

(Ⅰ)求f(x)的在区间(0,eq \f(5(,3)]上的解析式；

(Ⅱ)若f(x)=m恒有实数解,求实数m的取值范围.
[image: image13.png]



18.(本小题满分13分)
已知向量 eq \o(\s\up6(→),a)=(1+sin2x,sinx-cosx), eq \o(\s\up6(→),b)=(1,sinx+cosx),函数f(x)= eq \o(\s\up6(→),a)· eq \o(\s\up6(→),b)
(Ⅰ)求f(x)的最大值及相应的x的值；

(Ⅱ)在△ABC中,a,b,c分别是三个内角A,B,C所对边,若f(eq \f(A,2))=2,a=2,求△ABC面积的最大值.

[来源:学科网]
19.(本小题满分13分)

已知函数f(x)=eq \f(2,3)x3-ax2-2ax,其中a(R.
(Ⅰ)若x=1是函数f(x)的极值点,求a[image: image14.png]h 22 22 BLR (ZXXK.COM)




的值；

(Ⅱ)若f(x)在区间(2,+∞)上单调递增,求a的取值范围；
20.(本小题满分14分)

已知函数f(x)=ln(x+eq \f(1,a))-ax,其中a(R且a≠0
(Ⅰ)讨论f(x)的单调区间；

(Ⅱ)若直线y=ax的图像恒在函数f(x)图像的上方,求[image: image15.wmf]a

的取值范围;

(Ⅲ)若存在-eq \f(1,a)<x1<0, x2>0,使得f(x1)=f(x2)=0,求证：x1+x2>0.

21.本题设有([image: image16.png]h 22 22 BLR (ZXXK.COM)




1)、(2)、(3)三个选考题,每题7分,请任选2题作答,满分14分.如果多做,则按所做的前两题计分.

[image: image17.png]h 22 22 BLR (ZXXK.COM)




(1)(本小题满分7分)选修4-2：矩阵与变换

二阶矩阵M对应的变换将点(1,-1)与(-2,1)分别变换成点(-1,-1)与点(0,-2),

(Ⅰ)求矩阵M；

(Ⅱ)设直线l在变换M作用下得到了直线m:x-2y=4,求直线l的方程.

(2)(本小题满分7分)选修4-4：坐标系与参数方程

已知直线l的参数方程为eq \b\lc\{(\a\al(x=t,y=1+2t))(t为参数)和圆的极坐标方程ρ=2eq \r(2)sin(θ+eq \f((,4)).

(Ⅰ)将直线l的参数方程化为普通方程,圆[image: image18.wmf]C

的极坐标方程为直角坐标方程；

(Ⅱ)判断直线l和圆C的位置关系.[来源:学科网ZXXK]
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一、选择题（共50分）
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三、解答题：(共80分)

16.(本小题满分13分)
解：(Ⅰ)设{an}的公差为d,{bn}的公比为q,则

∵a1=2,a4=11,

∴d=eq \f(a4-a1,4-1)=3,

∴an= a1+(n-1)d=3n-1,

∴b1=eq \f(a3,2)=4,b4=32

∴q3=8即q=2

∴bn= b1qn-1=4×2n-1=2n+1
6分

(Ⅱ)若{bn+1}是等比数列,则b1+1, b2+1, b3+1是等比数列,
由(Ⅰ)可得b1=4, b2=8, b3=16,
显然{bn+1}的前3项依次为5, 9, 17,

由于5×17=85, 9²=81
∴b1+1, b2+1, b3+1不是等比数列,
∴数列{bn+1}不可能是等比数列. 
13分

证法二：假设{bn+1}是等比数列,则：

(bn+1+1)(bn-1+1)=(bn+1)²(n(N*)

∴bn+1bn-1+bn+1+bn-1+1= bn²+2bn+1[image: image22.png]h 22 22 BLR (ZXXK.COM)





∴bn+1+bn-1=2bn
∴q²-2q+1=0解得q=1,

这与已知矛盾,即假设不成立,

∴数列{bn+1}不可能是等比数列. 
13分
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[来源:Z§xx§k.Com]
法二：上同

由图象知：(eq \f(2(,3),2)是五点法作图中的第二点,

∴eq \f(1,2)×eq \f(2(,3)+(=eq \f((,2)即(=eq \f((,6),

∴f(x)=2sin(eq \f(1,2)x+eq \f((,6)), x((0,eq \f(5(,3)],
6分
(Ⅱ)方程f(x)=m恒有实数解(m({f(x)|x([-4,eq \f(5(,3)]},

①当x((0,eq \f(5(,3)]时,由图象可知f(x)([0,2],

②当x([-4,0]时,f(x)=x²+4x+1=(x+2)²-3,

∴f(x)min=f(-2)=-3, f(x)max=f(-4)=f(0)=1,
∴此时f(x)([-[image: image24.png]h 22 22 BLR (ZXXK.COM)




3,1],

综上所述,函数f(x)的值域为[-3,2],

∴f(x)=m恒有实数解时,实数m的取值范围为[-3,2].
13分

解法二：方程f(x)=m恒有实数解(m({f(x)|x([-4,eq \f(5(,3)]},

在同一坐标系中作出函数f(x)在x([-4,0]上的图象如下,
[image: image25.png]


[来源:学科网ZXXK]
由图象可知函数f(x)的值域为[-3,2],

∴f(x)=m恒有实数解时,实数m的取值范围为[-3,2].
13分

18.(本小题满分13分)

解：(Ⅰ)∵ eq \o(\s\up6(→),a)=(1+sin2x,sinx-cosx), eq \o(\s\up6(→),b)=(1,sinx+cosx),
∴f(x)= eq \o(\s\up6(→),a)· eq \o(\s\up6(→),b)=1+sin2x+sin²x-cos²x,
2分

=1+sin2x-cos2x,

=1+eq \r(2)sin(2x-eq \f((,4)),
4分

∴当2x-eq \f((,4)=2k(+eq \f((,2)即x=eq \f(3(,8)+k(,k(Z时,函数取得最大值1+eq \r(2).


6分

(Ⅱ)由(I)知f(eq \f(A,2))=2时,sin(A-eq \f((,4))=eq \f(\r(2),2),
7分

∴A-eq \f((,4)=2k(+eq \f((,4)或A-eq \f((,4)=2k(+eq \f(3(,4),

即A=eq \f((,2)+2k(或A=(+2k(,k(Z,
9分

∵A是三角形的一个内角,

∴A=eq \f((,2),即△ABC是直角三角形.

∵a=2,∴b²+c²=4,

∴S△ABC=eq \f(1,2)bc≤eq \f(b²+c²,4)=1(当且仅当b=c=eq \r(2)时,取得最大值),

∴△ABC面积的最大值为1.
13分
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(Ⅱ)∵f(x)在区间[image: image27.wmf](2,)

+¥

上单调递增,    

∴f '(x)=2x2-2ax-2a≥0在区间(2,+∞)上恒成立, 

∴a≤eq \f(x²,x+1)对区间x((2,+∞)恒成立,
8分
令g(x)=eq \f(x²,x+1),则g'(x)=eq \f(2x(x+1)-x²,(x+1)²)=eq \f(x²+2x,(x+1)²)
∴当x((2,+∞)时,g'(x)>0,有g(x)=eq \f(x²,x+1)>g(2)=eq \f(4,3),
12分
∴[image: image28.wmf]a

的取值范围为(-∞, eq \f(4,3)]
13分
法二：上同,

∴a≤eq \f(x²,x+1)对区间x((2,+∞)恒成立,
8分
令t=x+1, x((2,+∞), 则x=t-1,t>3

∴eq \f(x²,x+1)=eq \f((t-1)²,t)=t+eq \f(1,t)-2 ,t>3
∵g(t) =t+eq \f(1,t)-2, 在t((3,+∞)上是单调递增函数
∴g(t)>g(3)= eq \f(4,3)
12分

∴[image: image29.wmf]a

的取值范围为(-∞, eq \f(4,3)]
13分
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20.(本小题满分14分)

解：(Ⅰ)f(x)的定义域为(-eq \f(1,a),+∞).

其导数f '(x)=eq \f(1,x+\f(1,a))-a=-eq \f(a²x,ax+1)
1分

①当a<0时, f '(x)>0,函数在(-eq \f(1,a),+∞)上是增函数;
2分

②当a>0时,在区间(-eq \f(1,a),0)上, f '(x)>0;在区间(0,+∞)上, f '(x)<0.

所以f(x)在(-eq \f(1,a),0)是增函数,在(0,+∞)是减函数.
4分
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∴h(x)的最小值为h(-eq \f(1,2a)),
所以只需h(-eq \f(1,2a))>0,即2a·(-eq \f(1,2a))-ln (-eq \f(1,2a)+eq \f(1,a))>0

∴lneq \f(1,2a)<-1即a>eq \f(e,2)
9分
(Ⅲ)由于当a<0时函数在(-eq \f(1,a),+∞)上是增函数,不满足题意,
所以a>0
构造函数g(x)=f(-x)-f(x)( -eq \f(1,a)<x<0)

∴g(x)=ln(eq \f(1,a)-x)-ln(x+eq \f(1,a))+2ax
11分

则g(x)= eq \f(1,x-\f(1,a))-eq \f(1,x+\f(1,a))=eq \f(2ax²,x²-\f(1,a²))<0
所以函数g(x)在区间(-eq \f(1,a),0)上为减函数.
∵-eq \f(1,a)<x则g(x1)>g(0)=0,

于是f(-x1)-f(x1)>0-f(x),又f(x1)=0, f(-x1)>0=f(x2),
由f(x)在(0+∞)上为减函数可知x2>-x1.即x1+x2>0
14分

21.本题设有(1)、(2)、(3)三个选考题,每题7分,请任选2题作答,满分14分.如果多做,则按所做的前两题计分.

(1)(本小题满分7分)选修4-2：矩阵与变换

解：(Ⅰ)设矩阵M=eq \b\bc\((\a\co2\vs2\hs2(a, b,c, d)),则：

eq \b\bc\((\a\co2\vs2\hs2(a, b,c, d))eq \b\bc\((\a\vs2\hs2(1,-1))=eq \b\bc\((\a\vs2\hs2(-1,-1))，eq \b\bc\((\a\co2\vs2\hs2(a, b,c, d))eq \b\bc\((\a\vs2\hs2(-2,1))=eq \b\bc\((\a\vs2\hs2(0,-2))，

即eq \b\lc\{(\a\al(a-b=-1,c-d=-1,-2a+b=0,-2c+d=-2))，解得eq \b\lc\{(\a\al(a=1,b=2,c=3,d=4))
∴M=[image: image32.png]h 22 22 BLR (ZXXK.COM)




eq \b\bc\((\a\co2\vs2\hs2(1, 2,3, 4))，
3分

(Ⅱ)设(x,y)经M的变换作用后变为(x',y')则：

eq \b\lc\{(\a\al(x'=x+2y,y'=3x+4y))
又x'-2y'=4
∴(x+2y)-2(3x+4y)=4即l：5x+6y+4=0
7分
(2)(本小题满分7分)选修4-4：坐标系与参数方程
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(3)(本小题满分7分)选修4-5：不等式选讲

解：(Ⅰ)依题意可得eq \b\lc\{(\a\al(4+1=5a,4×1=b))即eq \b\lc\{(\a\al(a=1,b=4))
2分

(Ⅱ)由(Ⅰ)知[image: image34.png]Sk B 2 FL (ZXXK.COM)




f(x)=eq \f(1,x)+eq \f(4,1-x)
∵0<x<1,∴0<1-x<1, eq \f(1,x)>0,eq \f(4,1-x)>0,

∴eq \f(1,x)+eq \f(4,1-x)=(eq \f(1,x)+eq \f(4,1-x))[x+(1-x)]≥(eq \f(1,\r(x))×eq \r(x)+eq \f(2,\r(1-x))×eq \r(1-x))²=9

当且仅当eq \f(\f(1,\r(x)),\r(x))=eq \f(\f(2,\r(1-x)),\r(1-x))即x=eq \f(1,3)时,等号成立。

∴f(x)的最小值为9.
7分


